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Ed invero, il gas posto fra i poli (p. es. vapore di sodio) assorbisce quelle
radiazioni che @ capace di emettere. Ora, se esso emette, quando non esiste
il campo magnetico, una radiazione di N vibrazioni, emette invece, allorche
si eccita 1 elettrocalamita ed in virti del fenomeno di Zeeman, tre radia-
zioni, di N, N, ed N, vibrazioni al secondo, essendo N compreso fra N, ed
N., ed essendo la vibrazione N parallela alle linee di forza, e le vibrazioni N,
ed N, perpendicolari a queste linee (').

Dunque il medesimo corpo assorbird, quando & nel campo magnetico ed
& attraversato da un fascio di luce bianca perpendicolare alle linee di forza,
una radiazione di N vibrazioni parallela, e due di N, ed N, vibrazioni per-
pendicolari, alle dette linee.

Nell'ipotesi in cui la luce bianca sia polarizzata circolarmente, di cia-
scuna delle tre luci N, N,, N,, rimarrd non assorbita una delle componenti
rettilinee, e precisamente una vibrazione N perpendicolare alle linee di forza,
e due vibrazioni N, ,N,, parallele a queste linee. L’ analizzatore circolare
non pud estinguere queste tre vibrazioni rettilinee, e percid deve apparire
luce gialla (nel caso del sodio) quando sicrea il campo magnetico. Anche
qui la luce, che appare, & identica a quella che il corpo assorbisce, e di uno
spettro, che & sensibilmente quello di emissione del corpo stesso.

Non sono riescito ancora ad avere sperimentalmente una sicura conferma
di questa previsione, la quale, come si vede, & subordinata alla validitd di
certe ipotesi. In vero la realizzazione di questa esperienza non & cosi facile,
come quella dell' esperienza relativa al caso della luce parallela alle linee di
forza. S'incontrano in pratica grandi difficoltd nell' ottenere, per mezzo d'un

analizzatore ecircolare, 1 estinzione di un raggio polarizzato circolarmente,
anzi non vi si riesce in modo abbastanza completo, e cid per vari motivi che
non stard a spiegare, tanto se si fa uso di lamine quarto di onda, quanto se

s' impiegano i parallelepipedi a riflessione totale.

Matematica. — Ze forme lineari alle differenze equivalenti
alle loro aggiunte (*). Nota 2* del dott. ErTorE BoRTOLOTTI, presen-
tata dal Socio V. CERRUTI.

In questa Nota, dopo di aver esteso alle forme con coefficienti qualunque
la identitd, analoga a quella di Lagrange, trovata per quelle forme lineari
alle differenze in cui sono eguali fra di loro i coefficienti del primo e del-

1'ultimo termine, dimostrerd che non & possibile porre una tale identitd a

(1) Secondo il sig. Cornu (Eclairage électrique, 29 janvier 1898) anche la vibrazione

parallela alle linee di forza si sdoppia. Per semplicita ho trascurato questo sdoppiamento;

ma ¢ evidente che anche tenendone conto non muterebbe il risultato finale al quale conduce

il ragionamento esposto in questo paragrafo.

(?) V. que endiconti, 1° sem. 1898, pag. 25
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fondamento di una decomposizione, in fattori del primo ordine, caratteristica
per le forme equivalenti alla loro aggiunta.

Prenderd occasione da questo fatto per porre in rilievo alcune delle dif-
ficolta che, spesso ed inaspettatamente, si incontrano quando si tenta di ritro-
vare, nel calcolo alle differenze, risultati paralleli a quelli che, con metodi
pitt ovvi, si ottengono nel calcolo infinitesimale.

Dimostrerd poi che qualunque funzione integrale di una forma alle dif-
ferenze equivalente alla sua aggiunta, ¢ anche integrale di una forma a cof-
ficienti costanti e parimenti equivalente alla sua aggiunta. Per queste ultime
forme, giovandomi del fatto che la loro equazione caratteristica & reciproca,
troverd una formula di decomposizione analoga a quelle che hanno dato Ja-
cobi e Darboux per le forme differenziali.

Spero che, per 1'importanza dell' argomento, non sard senza qualche in-
teresse questo mio lieve contributo, e mi & di incoraggiamento il vedere alcuni
dei risultamenti a cui sono pervenuto nelle Note precedenti, usati dal prof.
Pincherle nelle sue recenti Note: Sulla risolusione approssimata delle equa-
sioni alle differenze; e: Di una estensione del concelto di divisibilita per un
polinomio ().

1. L'identitd, analoga a quella data dal Lagrange per le forme differen-
ziali, fu estesa a quelle forme alle differenze in cui sono eguali all unita i
coefficienti del primo e dell'ultimo termine (*). Per vedere ora se quella re-
strizione sia o no necessaria, basta osservare che: essendo

A(y) = agy + a0y + - + a0y ,
indicando con A(y) la sua aggiunta, con ¥, %z ... Yu, 21,2 sy 20, due si-

n
stemi aggiunti, con s, la somma » 6"y, 6%, e ricordando che:
A=l

Y P seaYn

(2

Aly) = T ol

6%, 0™ 5 ooy OYn |
nin—1y

e che Z(y1, sy e s Yn) P=i(#1 132 5 oo y2n)=(—1) * , si ha:

nm=1) Y 280,05 80,0 ey So,—(n—2)

(Mo e
TN Ay) =

(1)

6"Y 5 Sn1 s Sny0s ovey Sny=(n=2)

Cid posto, e per le formule (12) e (21) trovate nella Nota: Suz deter-
minanti di funzioni . . . (%).

(*) Questi Rendiconti, seduta del 17 aprile 1898.

(®) Cfr. il n. 7 della Nota: La forma aggiunta di una data forma lineare alle dif-
ferenze (questi Rendiconti, seduta del 3 maggio 1896).

(%) Questi Rendiconti, seduta del 12 aprile 1896.
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dallo sviluppo di quello stesso determinante nullo ivi considerato si ricava:

nn—1y
S nm+1) nn+l)

ne —

=D " A Fsa(—1) * %oy, 09+ (D * (89 =0
@y

ed anche:

etV sA() + o8y, 5) + (— 1" ¢(y,5) = 0.

g

In modo interamente analogo si giunge alla identita:

L-,I,' P JAG) 4 so0 Wy 075) 4 (— 1) 4y ,2) =0

ay

¢, sottraendo:
(2) sA(y) — yA(R) = (—1)" ao)So, (B , 8) — s—10 WY 6-12) .
Ricordando ora che 7, & integrale della A(y), si ha:
n=l =L n_ q, 11 an

1
So.1 N\ y,0z AT Y, 0z, — N =N 6%y, 65 —

P — 1y

a

Basta dunque che il rapporto " sia costante per la operasione 8
a,

che dalla identita (2) si abbia:

(3) A(y) — yA(2) (—1) +1 g AWy ,07'3).
In particolare adunque, quest'ultima identitd si potra sempre ritener va
lida se la forma & equivalente alla sua aggiunta ().
Potendo poi supporre a, 1, avremo semplicemente:
(4) sA(y) — yA@) = (— 1) 4y(y , 07'5)
Ponendo 67; al posto di z, avremo 1'identitd:
(5) 0":A(y) — yA(8":) = (— 1)+ dy(y , 6"'2)

nella quale non compariscono potenze negative del simbolo operatorio 6 ap-
plicate a funzioni arbitrarie della .

2. Per le forme equivalenti alle loro aggiunte, fattovi @, =1, e ricor-
dando che in questo caso: A(6":)= 6"A(2) (—1)"A®),

(6) 0" A(y) + (— 1)"'y AQ) = (— 1) 4y(y , 6"%)

(1) Cfr. formole (36) e (37) della Nota precedente



e, ponendovi 7 al posto di z,
(7) Aty) (’ n!/ + (_ 1)7l+l!/) J— (_ 1)"4—] -’lp(!/ 2 0”—1‘]/) 5
Di qui 1 identita:

m—1

(8) > Ay(wo +7) jy(@o + 2 +7) + (— V)"™'y(@, + 7)|

T
=0

= (— )™ w(y(zo + m) , " 'y(z, + m))

che pud utilmente servire nello studio di serie piu gemerali delle ricorrenti.
3. Se nella (6) si pone al posto della 7 un integrale, w, , della forma A,
si trova:

1
(9) A(:):T" AY(w,6"'z) ,

ho veriticato perd che inutilmente si cercherebbe di ricavare, da questa iden-
tita e dalla AY(w, ,6"'®,) =0 la decomposizione in fattori cui ho accen-
nato da principio. Volendo vedere fino a qual punto si pud, per questa strada,
spingere 1" analogia con le ordinarie forme differenziali, prenderemo come si-
stemi aggiunti i coefficienti della relazione:

9(2) = Ao(3, &) ¢(8) 4 4 Apa(z, 2) (s + u— 1)

ed i reciproci della ultima linea nel determinante Z(A,, A, , ..., A,_). Al § 3
del mio Contributo alla teoria delle forme lincari alle differense (*) ho
indicato questi reeiproci coi simboli

Bu(z,2),Buaa(z, 2 —1) . Bus(s . 22— 1)

ed ho dato lo sviluppo, sia delle A che delle B, sotto forma di determinanti.
L'esame diretto di questi determinanti ¢i mostra immediatamente che
per le forme a coefficienti costanti che sono equivalenti alle loro aggiunte,

st ha:

Bui(s, 2) = 6"'A¢,B,i(s, 2 — 1) = 0"2A,, ..., B,_i(s, s —n 1) =A,.
Dalle note proprietd della v si ricava allora:
YA, 0" "A)) =0 (r=1,2..0—1)
e cioe 67A, ¢ integrale della forma di ordine » — 1 in z, W(A, , 6"z), ed

(*) Annali di matematica, anno 1896

Re~picontr, 1898, Vor. VII, 2° Sem. 7







